Cviceni MAB2 LS 2007/08 — 6. tyden 20080324

Zacne se pomalu cvicit urcity integral.
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b) jednoduché pfiklady na pouziti Newtonovy formule. Zopakujte znéni véty, dileZi-
tost predpokladu, Ze prim. fce F' musi byt spojita na celém (a,b).
Jednoduché priklady:
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Podle potieby lze pouzit libovolny z prikladt 449-526 ze skript Pelantova, Vondrackova,
Cviceni z matematicke analyzy, Integrdlni pocet a Tady.
Dalsi priklady:

... Wallisova formule.
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c) pfipomenout integrovatelné, neintegrovatelné funkce

—
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- funkce spojité a monotdénni jsou integrovatelné

- funkce neomezené na (a,b) neni integrovatelnd (pro ni jsme pojem uréity integral
vitbec nezavedli)

- neintegrovatelnd je na (a,b) Dirichletova funkce, tj. X(z)=1 pro x € Q a X(z) =0
pro z € R—-Q.

- sgnx je integrovatelnd na (—1,1), ale neexistuje k ni primitivni funkce

- a naopak funkce f definovana na (a,b) majici primitivni funkci F' na (a,b) spojitou

1
na (a,b) nemusi byt integrovatelna (uvaz. napi. funkci F(x) = z’sin— pro z # 0 a
T

F(0)=0 pro x=0; f pak neni omezena, proto nemé R. integral)
- funkce f definovand na (a,b) majici primitivni funkci F' nemusi byt na (a,b) spojita

1
(uvaz. napt. funkci F'(z)=x?sin— pro z#0 a F'(0)=0 pro x=0)
x
- spojitost neni podminkou integrovatelnosti, Riemannova funkce (tj. f(x) =0 pro

1
x irac. a f(x) = — pro x = p/q rac., p,q nesoud.) je integrovatelnd na jakémkoliv
q

2



omezeném intervalu (a,b) a pfitom je nespojitd ve vSech bodech z, kde z je rac. Navic
nemd primitivni funkei na zadném intervalu (a,b).

- 7 integrovatelnosti f plyne integrovatelnost |f|, ale ne opa¢né (protipiiklad - modi-
fikovana Dirichletova funkce)



