Cviceni MAB2 LS 2007/08 — 7. tyden

Integraly s celou c¢asti a funkci sgn:
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Priklady na integrél jakozto funkci meze:

Zderivujte
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Deriv. jako sloz. fci, napf. p(x)=12% F(x) :J\/l—i-tht, pak F'(t)=+/1+t? a zajima nas
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F(p(x)) = f(p(x)¢'(x). V druhém a tietim piikladé se pouz. J = J—i—J, kde a € (22,2°).
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Priklady na limity s integraly:
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Vypoctéte:

kde f(t)=(1+sin2t)7 pro t>0 a f(0)=0.
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Véty o stfedni hodnoté.
Zopakovat znéni:
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I. Bud f,g integrovatelné, f =0 na (a,b). Pak Jfg :,ujf, kde 1 € (inf gq ),5UD G(ap))-
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I1. Bud f integr., g mon. na {(a,b). Pak J'fg:g(a)Jf—i-g(b)Jf, kde £ € (a,b). Pfipom.
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specialni verzi pro g 20, g klesajici (= jde udélat g(b)=0).
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Rozhodnéte znaménko integralu Ja:sin xdx
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Cvi¢. na vétu f <g, f,g spoj. ¢i integr. na (a,b) =>Jf < Jg: Ktery integral je veétsi?
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Cviceni na odhady integral. Prvni véta o st¥. hodnoté:
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Druhé véta o stf. hodnoté:
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OBECNE tedy mame obdobnym postupem

b 3
i 1 2
JSlnxdx:—Jsinxdx:—ﬁ, kde |9 < 1.
a a

Xz

Upozornéte, ze prvni véta o stf. hodnoté naproti tomu dava mnohem hrubsi odhad, ktery
roste nade vSechny meze, pokud b— +oc:
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Pékny priklad:
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Podobnym trikem mtzeme jednoduse dokéazat tuto véticku: Bud ¢’ rostouci kladné spo-
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jitd na (a,b), pak

Je totiz
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= gy (e -sinel@).

Vypoctéte limity posloupnosti:
1 &n
z" 1
lim dz= lim —— [2"dz= lim
n—+oo 1+x n—+oo 1+0 n—+oo N+
0 0

§n+1
“ 1:O, nebot 05§, <1

2n én
i 1 29
lim Jsmxdx: lim —Jsinxdaj: lim —" =0, nebot |[J,|<1
n n

n—-+00 T n—-+oon n—+oo 1



